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Etapa locala, 19.02.2017

Filiera teoretica: profil real, specializarea stiintele naturii
Clasa a Xll-a

1 x mx®+2x
Se considera multimea G = A(X)= 0 1 4x xeR,meR
00 1

a) Determinati numarul real m, astfel incat G sa fie parte stabila a lui M,(R) 1n raport

cu inmultirea matricelor.

a)
b)

Nota:

b) Pentru m =2, demonstrati ca G este grup in raport cu inmultirea matricelor.
c) Demonstrati ca grupul (G, ) este izomorf cu grupul aditiv al numerelor reale.

Fie f:R - R o functie bijectivd cu proprietatea ca f~1(0) = 1. Pe multimea
numerelor reale, R, definim legea de compozitie ¥ prin
a*b=f[f*(a)+f*(b)-1],vabeR.

Stiind ca (R*) este grup comutativ, se cere:

Sa se determine elementul neutru.

Sa se afle y € Rastfel incat simetricul in raport cu legea ,,** al elementului a € R sa
fie fy-f7(a)], vaeR.

\/4—X2,X€[0,2].

Fie functia f :[0,00) > R, f(X) =
X2 —2X,X > 2

a) Aratati ca f admite primitive pe intervalul de definitie.

e .. . o 10
b) Determinati primitiva F a functiei f cu proprietatea ca F (3) = 3

1
Se considerd sirurile 1, = [x(x=1)(x=2)..(x—n+1)dx si
0

J, = | x(x+1)(x +2).{x+n-1)x, n>1.

p=l
O —

a) Sase calculeze J, si J,.

b) Sisearateca (-1)"l, <0, oricarear fi n>1.

c) Utilizand eventual schimbarea de variabila t=1-x, sa se arate ca
I, =(-1"(3, —=nJ, ), oricare ar fi n > 2.

Timp de lucru 3 ore.
Toate subiectele sunt obligatorii.
Fiecare subiect este notat cu punctajede laOla7



